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Algebra I
Guia 3: Trigonometria (ACTUALIZADA)

. Convertir desde grados a radianes.

a) 210° b) 300° c) 9°
d) —315° e) 900° f) 36°
. Convertir desde radianes a grados.
7 5
4 — _-
a) 4m b) 57 c) Td
8 3
d) 37 e) —37 f) 5

™
. Encuentra la longitud de un arco circular subtendido por un dngulo de 3 radianes

si el radio del circulo es de 36 cm.

. Si un circulo tiene radio de 10 cm, encuentra la longitud del arco subtendido por
un angulo central de 72°.

. Un circulo tiene radio de 1.5 m. ;Qué angulo se subtiende en el centro del circulo
por un arco de 1 m de largo?

T
. Encuentra el radio de un sector circular con angulo 1 radianes y longitud de

arco de 6 cm.

. Dibujar los siguientes dngulos en su posicién estandar.
3
a) 315° b) —150° c) _Iﬂ radianes
d) ?ﬂ radianes e) 2 radianes f) —3 radianes

. Halle las razones trigonométricas exactas del dangulo cuyo valor en radianes se
indica.

3T 47 91
11
d) =5 e) 5% ) Tﬂ

. Hallar las razones trigonométricas restantes.

a)sinf =2 0<60<2 b)tana =2, 0 <a <7
c)secp=—15 T <p<m d) cosz=—3, n<x <
e)cotf=3, m< B <2m f)csc@z—%,%”<€<27r



10. Encuentre, correctas a cinco decimales, las longitudes del lado x.

X
40° H
10 cm
x 25 cm
35°
a) b)
X
2w
5 22 cm L/
X
8 cm 3
c) d) ’
11. Demostrar las siguientes identidades trigonométricas.
a) cos(Z —x) =sinz b) sin(% 4 x) = cosz
¢) sin(mr — x) =sinx d) sinf cot @ = cosd
e) (sinx + cosx)? =1+ sin2x f) secy — cosy = tany siny
g) tan? a — sin® a = tan® a sin® « h) cot? 0 + sec? § = tan? 0 + csc? 0
2tanf
1) 2csc2t = t t j) tan260 =
i) 2csc sect csc j) tan T tan2d
k) ! + ! 2sec? 0 1) sinzsin2z+ 2
= 2sec sin x sin 224-cos  cos 2x = cos
1 —sinf 1+sinf
L2 .2 . . sin ¢
m)sin® z—sin” y = sin(x+y) sin(z— ) ———— =csco+ cot ¢
1 —cos¢
)
n) tanx+tany:w 0) sin 30 + sin @ = 2sin 26 cos §
COS T COS Y

p) cos30 = 4cos®§ — 3cos @

1—
12. Demuestre que sen (;) =+ %(x)
x
Sugerencia: Sea u = B (entonces x = 2u). Use la identidad cos(2u) = 1 — 2sin*u
para despejar sin?u y luego sustituya de vuelta u = g Aclare el signo segun el

z
cuadrante de 5



13. Sisinz = £ vy secy = 2, donde x e y estdn entre 0 y Z. evalie la expresion.
3 1 27

a) sin(z + y) b) cos(z + y) c) cos(z —y)
d) sin(x — y) e) sin2y f) cos2y
14. Encuentre todos los valores de « en el intervalo [0, 27| que satisfacen la ecuacion.
a) 2cosz—1=0 b) 3cot’x =1
c) 2sin’x =1 d) [tanz| =1
e) sin2x = cosz f) 2cosz +sin2z =0
g) sinz = tanx h) 2+ cos2z = 3cosx

15. Demuestre el Teorema del coseno: Si un triangulo tiene lados de longitudes a,
by c, y 0 es el angulo entre los lados de longitudes a y b, entonces

A =a®+b>—2abcosh

P(x,y)

0 (a:{]} X

Sugerencia: Introduzca un sistema de coordenadas de modo que 6 quede en posicion
estandar, como en la figura. Exprese x e y en términos de 6 y luego use la férmula
de la distancia para calcular c.

. Qué resultado conocido se obtiene si § = 90°7

16. Para encontrar la distancia | AB| a través de una bahia pequena, se ubicé un punto
C como se muestra en la figura y se registraron las siguientes medidas:

/C=103°, |AC|=820m, |BC|=910m

Use el Teorema del coseno del Ejercicio 15 para encontrar la distancia requerida.

A



17.

18.

19.

20.

21.

22.

Use la figura para demostrar la identidad para el coseno de la diferencia entre dos
angulos:
cos(a — ) = cosacos S + sinasin

Sugerencia: Calcule ¢ de dos maneras (usando el Teorema del coseno del Ejercicio
15 y también usando la férmula de la distancia) y compare las dos expresiones.

A(cos a, sin a)
c

1 Bicos B, sin B)

Use el Ejercicio 17 para demostrar que:

cos(x 4 y) = cosz cosy — sinx siny

Use la identidad de la adicién del coseno y las identidades

cos(g — 9) =ginb, sin(% — 9) = cos

para demostrar que:

sin(x — y) = sinz cosy — cos T siny

Demuestre que el area de un tridangulo con lados de longitudes a y b, y con dngulo
comprendido 6, es

A= 1labsing

— 2

Determine las graficas de las siguientes funciones a partir de la grafica de la funcion
seno, coseno y tangente.

a) y:cos(x—g> d) y=1+secx
b) y=tan2z e) y = |senz|
1
c) y:§tan<w—g> f) y:2+sen(x+%>

Encuentre la amplitud y periodo de la funcién, y trace su grafica.
_ 1
a) y = cos (2x) d) y= 5C0s (4x)
b) y = —sen (2x) .
c) y = —3sen (3z) ¢) y = 10sen (QI a W)



1 ) = —
f) y=5cos <—$+Z> )y 2sen2me
4 3 j) y = —3senmx
1 1 s
9)92—5005 3Ty k) y=1+ —cos(x +m)
h) y = 4sen(—2z) ) y=—2+4 cos(z — 2m)
23. Encuentre la amplitud, perfiodo y desfase de la funcién, y grafique un periodo
completeo.
i 2
a) y:COS(fB_g?)T h) yzQSen(gx—%)
b)y:2sen<x——> , 1 1 T
3 z)yz———cos(Qa:——)
s 2 2 3
c) y:—QSen<x——> T
W6 j)y:1+cos(3x+§>
d) y= 3cos<m + —)
4 1
T k)y-Bcosw<x+ )
e) y:—4sen2<x+§> 2
1 - ) y= +ZSen3(x+1)
) :sen§<x+z> m) y = sen(m + 3z)
g9) y= 5COS<35L‘ - Z) n)y= <g - x)

24. Encuentre el valor exacto de cada expresién.
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