uah Facultad de Ingenieria
Universidad Alberto Hurtado
Guia Matrices
1. Determine la matriz A = (a;;) de orden 3 definidas como sigue:

a) a;; =2t —j b) a;; = min{s,j} O ay; = {_3 sii = j,
ij — . .. .
2t sit#7J

2. Sea A € M, «n(R). Se define la traza de A, denotada como tr(A), como la suma de los elementos

de su diagonal principal, es decir:

tl"(A) = i Qa;;
n=1

a) Determine la traza de la matriz A = (a;;) tal que a;; = 5% — 3j.
-3 sit =7,

b) Determine la traza de la matriz A = (a;;) tal que a;; = ] 7
21 sit#g

2 —3j siitj<4
i+g  sit+j52>4

3. Si A = (a;;) es la matriz de orden 3 definida por a;; = { ”. Demuestre que

tr(2At —+— I3) =1.

1 4
4. Dadas las matrices A = 2 =31 , B=|—-2 0 |yC= -1 -1 , determine
0 —2 5 3 _q 3 —4

(2A — B*)!C y la matriz X que satisface 2(AB — X)* = C?.

5. Considere las matrices A = (_1 3 2) y B = (_21 _21> Determine:

—2 01
a 0
a) los valores de a, by ¢ de modo que | =3 b | = (BA)*
0 ¢

b) usando los valores de a, b y ¢ calculados anteriormente, obtenga la matriz X que satisface:

2(AA"’—|— (;’;Z 034) —Xt) = 2BI,,

donde Iy es la matriz identidad de orden 2.

-1 1 -1 0 3
simétrica. Suponga que A es una matriz simétrica cualquiera y que B es una matriz antisimétrica
tal que B*AB estd definida, utilizando esta informacién, demostrar que B*AB es simétrica.

6. Considere las matrices A = ( 1 _1) y B = ( 2 1 _2> para verificar que B*AB es



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

i1+ —j sii 2]

Sean A, B matrices 3 X 3 tales que a;; = (—1)'min{4,j} v b;j = { . Obtener

det(A + B).

. Sean A, B € M, (R). Demuestre que:

a) Si A es simétrica entonces A? es simétrica.

b

)

) AA? es simétrica.

c) Si A y B son simétricas entonces A + B también lo es.
)

d) Si A y B son simétricas entonces el producto entre A y B es conmutativo, es decir AB = BA.

0 2 1
. Determine los valores de o y 3 de modo que la matriz D = a? 0 —4a | sea antisimétrica,
B+1 « 0
luego calcule det(D).
a b c —2a —b —c
Si det T Yy z = —2 demuestre que det ap+x aq+y ap+x con ¢ una
p qr 2 2y 22
constante es igual —8ar.
1 -1 -2
SiA= 13 2 —1]| yX esunamatrizinvertible de orden 3, encuentre det(X) si 24X ! = X.
4 5 3
1 a a?
Utilizando operaciones elementales demuestre que el determinante de la matriz V. = |1 b b?
1 c?
es det(V) = (b — a)(c — b)(c — a).
Sea A € M, (R). Demuestre las siguientes propiedades:
a) Si A es una matriz ortogonal, es decir A= = A* entonces det(A) = =%1.
a) Si A es idempotente, es decir A? = A entonces det(A) = 0V det(A) = 1.
m 0 O
Determine los valores m € R tales que la matriz A = | m m m | tenga determinante igual a O.
0 m O

Si A es una matriz cuadrada de orden n determine el valor de los siguientes determinantes en términos
de det(A).

a) det(3A)

b) det(—A)

c) det(A3)

Sean A, X € Mj3(R) tales que A = |t — j| y X invertible.

a) Determine la matriz A
b) Encuentre det(A), jes A invertible?
¢) Si A*X = X~1A~1 encuentre los posibles valores para det(X)



